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第 8 章 数列 
《学習項目》 
・数列の定義 

・等差数列の一般項と和 

・等比数列の一般項と和 

・等差中項，等比中項 

・Σ記号と和の公式 

・階差数列 

・等差×等比の和 

・和から一般項を求める公式 

 

A 問題 
 

②A-8-21 

（1）第 3 項が 2 ，第 12 項が 25 である等差数列の一般項を求めよ。 

（2）（1）の数列の末項が 109 であるとき，初項から末項までの和を求めよ。 

     
②A-8-22 

（1）第 3 項が 12，第 6 項が ʷ96 である等比数列の一般項を求めよ。 

（2）（1）の等比数列の末項が ʷ1536 であるとき，初項から末項までの和を求めよ。 

 
②A-8-23 

 数列 , ,x 12 yが等比数列になっており， ,,68 y xが等差数列になっている。0 x y  のとき， 

,x yの値を求めよ。 
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②A-8-24 

(1)   

n

k 1
k 1 2k 3



      (2)  
n

k 1

22k k 1


  

(3)  

n 1

k 0
4k 3





     (4)   

n 1

k 1
k 2 k 2





   

                

 

  
 

②A-8-25 

次の和を求めよ。

   ＋  ＋  ＋  ＋……＋ 
 

 ･･＋･･＋･･＋･･＋……＋     
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②A-8-26 

次の和を求めよ。




･



･




･




･
……



     

　


 
　

 
 

②A-8-27 

次の和を求めよ。

　･･･  ……  ･  

　  ･  
 

 

②A-8-28 

初項から第項までの和  が，  
 で表される数列  の一般項を求めよ。

　  ，のとき  
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B 問題 
 
②B-8-14 

 

   

     
②B-8-15 

 

   

   
 

②B-8-16 
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②B-8-17 

次の数列の第項を求めよ。また，初項から第項までの和を求めよ。

　　　　　　　　，，，，……

　第項  ，和
   


　　

 
　　　，  ，  ，  ，……

　であるから，第項は　　  

　よって，初項から第項までの和は

　　　　　
 



    
 




 

 



 
  

 


   


 

 

②B-8-18 

次の数列の和を求めよ。

　･  ，･  ，･  ，……， 

　  ･，  ･  ，  ･  ，……，  ･

　　



    　　　




 

    

 
　この数列の第項    は　　      

　よって，求める和は

　　　
 



  
 



    
 




 

 



 



    ･




 

　　　　



     




   

　この数列の第項    は　　  
       

　よって，求める和は

　　　
 



  
 



        
 




  

 






　　　　　


 



     ･
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②B-8-19 

 

   

  
 

②B-8-20 
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②B-8-21 

次の数列の初項から第項までの和を求めよ。

　　　，


 
，



  
，



   
，……

　
  


  

 
数列の第項の分子は　　  ･

また，数列の第項の分母は

　　　　　      ……  
 




 



 



   




 
  

よって，求める和は

　　　　　
 



 ･  


 
  


 




 

 
  


 



  






  

　　　　　　　　　　　　　　　


 






 



……
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C 問題 
 
②C-8-11 

 

   

   
 

②C-8-12 

 

     

    
 

②C-8-13 
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②C-8-14 

 

   

   
 

②C-8-15 

 数列，，，……，において，隣接する数の積の総和を求めよ。

 数列，，，……，において，互いに相異なり，かつ隣接しない数の積の総和

 を求めよ。
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　求める和をとすると

　　　
 

 

    
 

 


 

 

 

 

　　　


     


   


    

　求める和をとすると

　　　　　　 
   ……      ……   

　すなわち　


 



   




     

　したがって，より

　　　


 



 
   




    ･
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第 9 章 漸化式・数学的帰納法の基礎 
《学習項目》 
・階差数列 

・２項間漸化式 

・３項間漸化式 

・２項間帰納法 

・３項間帰納法 

 

A 問題 
 
②A-9-1 

次の条件によって定まる数列  の一般項を求めよ。

　  ，     　　　　　　　　　  ，    

　　  　　　  ･
 

 
 

 

②A-9-2 

次の条件によって定まる数列  の一般項を求めよ。

　　　　　　  ，     　 ，，，……

　  



･   




 

 

②A-9-3 

次の条件によって定まる数列  の一般項を求めよ。

　  ，     


　  ，     


　　  
   　　　  



 
 

 
 

②A-9-4 

 ，    
   で定まる数列  について

   ，  ，  を求めよ。

 第項  を推測して，それを数学的帰納法で証明せよ。

    ，  ，     略
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B 問題 
 
②B-9-1 

 

   

   
 
②B-9-2 

 

   

   
 
②B-9-3 
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②B-9-4 

 

 

   

   
 

②B-9-5 

 

 

   

   
 

②B-9-6 
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②B-9-7 

 

     

   

   
 

②B-9-8 
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②B-9-9 

 

    
 

   
 

②B-9-10 

 

   

   

   
 

②B-9-11 
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②B-9-12 

を以上の自然数とするとき，不等式  ……を証明せよ。

 
 

 のとき  左辺  ， 右辺･

 よって，のとき，が成り立つ。

 として，のときが成り立つ，すなわち  が成り立つと仮定す

 る。のときの  の両辺の差を考えると

             ･    ･ 

               

 のとき，  であるから      

 よって，のときもが成り立つ。

，から，以上のすべての自然数についてが成り立つ。
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C 問題 
 
②C-9-1 

 
 

   

   
 

②C-9-2 

 

   

   

     
 

②C-9-3 
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②C-9-4 

 

   

     
 

②C-9-5 
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②C-9-6 

 

   
 

  
2

n
n 1a n n 2 2 

     

   

   
 

②C-9-7 
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 数列  が  ，   
  

 
で定義されている。

 
 

 
の解を， とする。  

 

 
で定義される数列  が満た

 す漸化式を導き，一般項  を求めよ。

 一般項  を求めよ。

　　  




 

 



　　　  

  ･  
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から　　  　　　ただし

　よって　　  　　　ゆえに　　，

　これはを満たす。

　したがって　　，

　よって，  
 

 
……①　であるから

　　　　　   
  

  



  

 



  

 



     

     

　　　　　　　



･
 

 






　また　　  
 

 

 

 





　よって，数列  が満たす漸化式は　　   



 ，  





　したがって　　  




 

 




　①から　　      

　よって　　　      

　  のとき①を満たす  が存在しないから，すべての自然数に対して

　　　　　　  

　ゆえに，  
 

 
であるから

　　　　　　  






 

 










 

 






  ･  
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第 10 章 数列の応用 
《学習項目》 
・群数列 

・数学的帰納法 

・格子点 

・確率漸化式など 

・さまざまな漸化式の応用（作業の繰り返し） 

 

A 問題 
 
②A-10-1 

(1)   

(2)   

 a (1)15 (2)の(1)第 191 項   (2)  

  

 

②A-10-2 

 

 a  
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②A-10-3 

 

 

 a  

  

 
 

 

 

 

②A-10-4 
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 a   
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B 問題 
 
②B-10-1 

 

 a  

  

 

②B-10-2 

 

 a  
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②B-10-3 

 

●岩手大 

 a  

    

②B-10-4 

 

 a   
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②B-10-5 

 

●一橋大 

 a   
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②B-10-6 

(1)  

(2)  

 a (1)   (2)  

(1)  

(2)   

 

②B-10-7 

 
 

 a   
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C 問題 
 
②C-10-1 

 

 a    

  
 

②C-10-2 

 
●奈良女子大 
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 a  

    
 

②C-10-3 

 
 a  

       

 

②C-10-4 

 
●京都府立医科大 

 a  
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確率漸化式の練習 
 

②C-10-5 

 
 a  

    

 

②C-10-6 

 

 a 
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②C-10-7 

 
 a  

   
  

②C-10-8 

 

 a   
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漸化式の練習 
 

②C-10-9 

 
 a  

    

  

②C-10-10 

 
●山口大 

 a  

   
 

②C-10-11 

 

 a  
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②C-10-12 

 
 a    
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②C-10-13 

 
 a  

    
②C-10-14 

 

 
●信州大 

 a  

    
 

②C-10-15 

 

 
●金沢大 

 a  
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②C-10-16 

 
●宮崎大 

 a  

    

 

②C-10-17 

 

 a   

    
 

②C-10-18 

 
 a  
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②C-10-19 

 

 a  

  

  
 

②C-10-20 

 
●早稲田大 

 a  
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数学的帰納法の練習 
 

②C-10-21 

 
●熊本女子大 

 a  

  

 
 

②C-10-22 

 

 
●早稲田大 

 a  
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②C-10-23 

 
 a  

    
 

②C-10-24 

 
 a  
  

 

②C-10-25 

 
 a  
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②C-10-26 

 
 a  
  

 

②C-10-27 

 
 a  
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②C-10-28 

 
 a  
  

②C-10-29 

 
 a  
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②C-10-30 

 
 a  

  

  
 

 

 

 

 

 

②C-10-31 

 
 a  

  
 

②C-10-32 

 
 a  
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②C-10-33 

 
 a  

  

  
 

 

 

 


